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1. Emlékeztetd

1.1. Tétel (Polinomok azonossagi tétele). Ha egy R nullosztomentes
gytird folott adott két, legfeljebb n-edfoki polinom, amelyek tobb, mint n (R-
beli) helyen megegyeznek, akkor a két polinom egyenld.

1.2. Tétel (K 2.5.8). Ha az R kommutativ, egységelemes gyird folotti f
polimomra

f(@)=(z—b)(x—by) - (x—by) = 2" — 2" ' +o9a" 2 — 4+ (=1)"0,

akkor a Viéte-formuldk, azaz a gyiokék és egyiitthatok kozotti osszefiiggések a
kévetkezdk:

o = bi+by+---+0b, tagok szdma: (Tf) =n
o9 = bibg+---+bb, +b3bs+ -+ b,_1b, tagok szama: (Z)
n
o = biby...bp+... tagok szama: (k>
n
o, = biby...b, tagok szama: ( ) =1
n

A oy gy keletkezik, hogy a by, ..., b, kézil az dsszes lehetséges mdodon kivd-
lasztunk k darabot, a kivdlasztott bi-ket dsszeszorozzuk, majd a kapott szorza-
tokat dsszeadjuk. Szokds a oy-1ol is beszélni és a fenti [ fbegyiitthatojaként
konstans 1-nek tekintens.



1.3. Tétel (K 2.5.8). Legyen
fx) =ap+arx+...0,2" = ap(z —by)--- (x—by)
Ekkor 0 < k < n esetén a = a,(—1)"*o,_1(b1, by, ...b,) igy
0i(b1, b, ... by) = (=D*a,_r/ay
Ez a gyiokok és egyiitthatok dsszefiiggése (Viéte-formuldk).

1.1. Definici6é (Euklideszi gytirt). Az R szokdsos gyirit euklideszi gyi-
rinek nevezziik, ha R nem nulla elemein értelmezve van egy nemnegativ egész
értékd o fiigguény (az igynevezett euklideszi norma) a kovetkezd tulajdonsdg-
gal. Minden a,b € R, b+# 0 esetén létezik olyan q,r € R, hogy a = bq+1r és
r =0 vagy ¢(r) < p(b).

Az egészek gytirtje euklideszi, ¢ az abszolat érték. Test f616tti polinomgytri
euklideszi, ¢ a fokszam. Az euklideszi gyiirtiben érvényes a szamelmélet
alaptétele.



2. Feladatok

1. Osszuk el maradékosan az 2® — 2 polinomot 222 + 2z — 3-mal
2. Mi a maradék, ha z* + 22 + 1-et osztjuk z* + x + 1-gyel?

3. Az alabbi f és g polinomoknak hatarozzuk meg a kitiintetett kozos
osztojat az eukideszi algoritmussal és az eredményt irjuk fel fp + gq
alakban, ahol p és ¢ alkalmas polinomok.

(1) f(z) =323 +62° + 62 + 3 és a g(x) = 22" + 22? + 2
(2) f)=a2"—1ésag(x)=2°—1

3

4. Hatarozzuk meg x* — 23 — x + 1 t6bbszords gyokeit!

5. Szamitsuk ki x aldbbi két polinomjanak az egyiitthatoit:
(x —b1)(x —bo)(x — b3) és (x — by)(x — b)) (x — bs)(x — by)

6. Hatarozzuk meg a 2x* + 22 + 3 polinom komplex gydkeinek Osszegét,
szorzatat, négyzetisszegét és a gyokok reciprokainak Gsszegét!

Miillner Karoly
Email: mullni@hotmail.com
https://mullni.elte.hu


https://mullni.elte.hu

	Emlékeztető
	Feladatok

