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1. Polinomok szamelmélete, irreducibilitas, ra-
cionalis gyokteszt

1.1. Tétel (Racionalis gyokteszt). f(z) = ap + a1z + agz? + -+ + a, 2"
egész egyiitthatos polinom. Ha p/q nem eqyszerisithetd tort gydke f-nek,
akkor p | ag (a szdmldlo osztja [ konstanstagjdt) és q | a, (a nevezd osztja f
fbegyiitthatdjdt)

1.1. Bizonyitas. f(p/q) = a0+ ai(p/q) + a2(p/a)* + ... an(p/q)" = 0. Be-
szorozva az eqyenletet q"-nel kapjuk:

aoq" + a1 (pq" ") + as(pg" ) + ... anp =0

Mindegyik tag oszthato p-vel, kivéve esetleg a legelsét. Mivel p | 0, ezért a
legelsd tag is: p | apq™. A p/q nem egyszerisithetd, igy p és q relativ primek.
Tehdt, p | aoq™-bdl p | ag kévetkezik. Ugyanezzel a modszerrel kapjuk a q | a,
oszthatosdgot is.

1. Hatarozzuk meg az alabbi polinomok gytktényezds alakjat a racionélis
szamtest f6lott (keressiik meg el@szor a raciondlis gyokoket):
a.) 3 —8xr+3
b.) 3z% — 8z + 1
¢.) 2’ +at+ad a4+ —1



2. Add meg a 223+ 3x+5 polinom raciondlis gydkeit és bontsd fel Q folott
irreducibilisek szorzataral!

3. Mutasd meg, hogy ha egy egész egyiitthatos polinomnak gydke az 1 +
\/5, akkor az 1 — /2 is gyoke!

4. Keressiink olyan egész egyiitthatos irreducibilis polinomokat, amelyek

gyoke: V2 + /7

5. Igazold, hogy egy masod vagy harmadfokt polinom pontosan akkor
irreducibilis, ha nincs gyoke!

6. Hatarozd meg a legfeljebb 6t6dfoku irreducibilis polinomokat Z, f616tt!
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