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1. Magasabb foku kongruenciak

1.1. Tétel (Magasabb foku kongruencidk). Legyen n € N, n > 1 és
“F az n primtényezds felbontdsa, tovdbbd

n=pd..pl
f(z) € Zlz].
Az
f(z)=0 (mod n) (1.1)
kongruencia pontosan akkor oldhato meg, ha megoldhato az
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f(x) = 0 (mod pi*)

szimultan kongruencia-rendszer. Ha ezek kozil valamelyik kongruencidnak
nincs megolddsa, akkor az (1.1) kongruencidnak sincs megolddsa. Ha a (1.2)-
t alkotd kongruencidknak hy, ho, . .., hy eqy-eqy megolddsa, akkor a (1.1) meg-



olddsai:

= h; (mod p{")
hy  (mod p3?)

r = hy (mod pp*)
szimultan kongruencia-rendszer megolddsai kézétt keresenddk.

Egy magas foku kongruencia esetében a fokszdm a modulusnal kisebb
szammé redukalhato, az alabbi tétel alapjan:

1.2. Tétel (Fokszam redukcid). Ha p prim és f(x) € Zx], akkor létezik
(egyetlen) olyan g egész egyiitthatds polinom, amelynek foka legfeljebb p — 1
(vagy nem létezik foka — azaz az dsszes egyitthato 0), és minden ¢ € Z-re

fle)=g(c) (mod p)

1.3. Tétel (Fokszam-tétel). Legyen p primszam. Ha f(x) € Z|x] egy n-
edfoki polinom és van olyan egyiitthatdja, ami nem oszthato p-vel, akkor az

f(z)=0 (mod n)
kongruencidnak legfeljebb n megolddsa van
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