Linearis és absztrakt algebra gyakorlat
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1. Hatdrozza meg aa alabbi métrixok S™!DS felbontésat, ahol D diagondlis matrix! (242

pont)
0 1\ , (0 -1
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2. Vizsgaljuk meg az alabbi matrix diagonalizalhatosagat, karakterisztikus polinomjat, sajatér-
tékeit, sajataltereit, valamint ezek dimenzi6jat és adjuk meg a diagonalis alakjat (ha létezik)
R illetve C felett! (6 pont)
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3. Hogyan latszik a karakterisztikus polinomrol, hogy a transzformacié invertalhato-e?
A nulla mint sajatérték esetben mit tudunk mondani? (2 pont)

4. Legyen V a legfeljebb 6-odfoku valés egytitthatés polinomok (és a 0) szokésos vektortere.
Egy altalanos polinomot f-fel jeloliink. Hatarozzuk meg az alabbi linearis transzformacio
sajatértékeit és sajatvektorait. Hany dimenzidsak a megfeleld sajatalterek? Létezik-e
diagondlis métrixa? (4 pont)

5. Legyen A, B € Hom(V') és « kozos sajatértéke A-nak és B-nek. Kovetkezik-e ebbél, hogy
A + B-nek, illetve A~'-nek is van sajatértéke, és ha igen, akkor hogyan fiigg ez a sajatérték
a-t6l? (2 42 pont)



